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1. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà âñå åãî íàòóðàëüíûå
äåëèòåëè ìîæíî ðàñïîëîæèòü ïî êðóãó òàê, ÷òîáû ñðåäè ëþáûõ äâóõ
ñîñåäíèõ äåëèòåëåé îäèí äåëèëñÿ íà äðóãîé.

2. Äàíî íàòóðàëüíîå ÷èñëî n. Íà îòðåçêå [0, n] ÷èñëîâîé ïðÿìîé îò-
ìåòèëè m ðàçëè÷íûõ îòðåçêîâ ñ öåëî÷èñëåííûìè êîíöàìè. Îêàçàëîñü,
÷òî ñðåäè ýòèõ îòðåçêîâ íåëüçÿ âûáðàòü íåñêîëüêî îòðåçêîâ ñóììàðíîé
äëèíû n, îáúåäèíåíèå êîòîðûõ ñîâïàäàëî áû ñî âñåì îòðåçêîì [0, n].

(Äâà îòðåçêà ñ÷èòàþòñÿ ðàçëè÷íûìè, åñëè ó íèõ íå ñîâïàäàþò ïàðû
êîíöîâ. Ñìåùàòü îòðåçêè çàïðåùåíî.)

Íàéäèòå ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîå çíà÷åíèå ÷èñëà m.

3. ×åðåç òî÷êó F (0; 14) êîîðäèíàòíîé ïëîñêîñòè ïðîâåäåíû äâå âçàèìíî
ïåðïåíäèêóëÿðíûå ïðÿìûå, ïåðåñåêàþùèå ïàðàáîëó y = x2 â òî÷êàõ A,
B, C è D (òî÷êè íàçâàíû â ïîðÿäêå âîçðàñòàíèÿ èõ àáñöèññ). Ðàçíîñòü
ïðîåêöèé îòðåçêîâ AD è BC íà îñü àáñöèññ ðàâíà m.

Íàéäèòå ïëîùàäü ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD.

4. Íà ïîëóîêðóæíîñòè ñ äèàìåòðîì AB è öåíòðîì O îòìå÷åíà òî÷-
êà D. Òî÷êè E è F � ñåðåäèíû ìåíüøèõ äóã AD è BD ñîîòâåòñòâåííî.
Îêàçàëîñü, ÷òî ïðÿìàÿ, ñîåäèíÿþùàÿ òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ âûñîò òðåóãîëü-
íèêîâ ADF è BDE, ïðîõîäèò ÷åðåç òî÷êó O.

Íàéäèòå ãðàäóñíóþ ìåðó óãëà AOD.
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